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AZ AZONOSSAG SZUKSEGSZERUSEGENEK FORMALIS BIZONYITASA

Kripke és masok ugy vélik, az azonossag sziikségszeriisége formalisan is bizonyithato.
(1) Induljunk ki Leibniz torvényének egy megfogalmazasabol!

VXV {[(x=y) & FX] > Fy}

Alkalmazzuk erre az athelyezési torvényt! (p & Q) or<p>(g>r)

VxVy{(x=y) o (Fx o Fy)}

Am Leibniz torvényét felirhatjuk mas formaban is:
VXYY {[(x=Y) & Fy] = Fx}
Erre is alkalmazhatjuk az athelyezési torvényt:

VXV {(x=y) = (Fy = FX)}

Lathato, hogy a levezetett tételekben a kvantorok hatokdrében ugyanaz az eldtag. Mas szoval
az X=Yy azonossagbol két ,.dolog is kovetkezik” (Az x=y igazsaga esetén két masik allitdsnak
is igaznak kell lennie). Ezt igy fejezhet;jiik ki:
Vxvy{(x=y) o [(Fx 5 Fy) & (Fy o FX)}
A kondicionalis utotagja atirhatd bikondiciondlisra. (p > Q) & (> p) < p=(

Vxvy{(x=y) o (Fx=Fy)}
Ezzel megkaptuk a jegyzet (1) formulajat. (A kondiciondlist és a bikondicionalist a
jegyzetben mas konstans jeloli.)

F itt tetszoleges tulajdonsag lehet.

(2) Azt a torvényt, hogy minden dolog azonos 6nmagaval, igy fejezhet;jiik ki:

VX(X=X)

Nyilvanval6, hogy nem kontingens igazsag az, hogy egy dolog azonos dnmagaval, hanem
sziikségszeri (a logika egyik alaptorvénye). A képletet ezzel az informacioval is
kiegészithetjiik. (A szilikségszertiség jele: O)

VX O(X=X)

(3) Tekintsiik CI(x=...) -t egy egyargumentumu predikatumnak, és nevezziik el F-nek! Ekkor:



F(X) < O(x=(x))

Az (1) levezetés eredményében helyettesitsiik F helyére ezt a predikatumot!
VXVY{(x=y) o [O(x=X) =0(x=y)]}

Ez a formula igaz, mert a Leibniz torvényébdl és az Onazonossag igaz torvényébol

vezettik le helyes logikai miiveletekkel. Ugy is mondhatjuk, hogy azokbol mint

premisszakbol ad6do konklazio.

(4) Vegylik észre, hogy a bikondicionalis els6 tagja nem mas, mint az 6nazonossag torvénye,
ami igaz!

VxVy{(x=y) o [i=0(x=y)]}

Ezért az egész bikondiciondlis a masodik tagra egyszerlisithetd. Az eljaras bizonyitasa

értéktablazattal:

i p |i=p

VXVY{(x=y) D O(=y)}
Kiolvasds: Barmely két dologra igaz, hogy ha azonosak egymassal, akkor sziikségszeriien

azonosak. (Egy igaz azonossag sziikségszertien igaz.) QED

Ez a tétel konkluzioként adodik a (2)-bdl €s a (3)-bol mint premisszakbol.

A jegyzet harom szdmozott sorabdl és egy konkluziobol 4llé formalis levezetése tehat
tartalmaz egy kétpremisszas kovetkeztetést (2-4. sor), tovabba egy olyan
behelyettesitést, ahol (3) ugy jon létre (1)-bol, hogy az altalanos F predikatumot
behelyettesitjiik a konkrét CI(x=...) predikatummal. Ez az eljaras kiilonbdzik attol, amit
megszoktunk, hiszen jobbara az individuumvaltozokat (X, y) szoktuk behelyettesiteni,
de eljarasunk mégsem onkényes, hiszen az F predikatumot a Leibniz torvényben éppen

azért hasznaljuk, hogy tetszdleges extenzionalis predikatumot helyettesitsen.



