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Negáció

igazságszabálya:

 |(p| = igaz, ha |p| = h
 = hamis: egyébként
Egy tetszőleges p állítás negációja

akkor és csak akkor igaz, ha a p állítás hamis.
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A kettős negáció törvénye:

p ( ((p
Egymást követő páros számú negációjel elhagyható,

páratlan számú egyre redukálható.

Konjunkció

igazságszabálya:

 |p & q| = igaz, ha |p| = |q| = i
 = hamis: egyébként
Két tetszőleges állítás konjunkciója

akkor és csakis akkor igaz, ha mindkét állítás igaz.
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tulajdonságok:

kommutatív: p & q ( q & p
asszociatív: (p & q) & r ( p & (q & r)

kiterjeszthető kettőnél több vagy egyetlen tagra is:

Egy n tagú konjunkció

akkor és csak akkor igaz, ha mind az n tagja igaz.

Alternáció

Nem esik az eső és nem fúj a szél.
[((esik az eső)] & [((fúj a szél)] 
(p & (q
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Nem igaz, hogy nem esik az eső, és nem fúj a szél.

Esik az eső, vagy fúj a szél.

~((p & (q) ( p v q

igazságszabálya:

 |p v q| = hamis, ha |p| = |q| = h
 = igaz: egyébként
Két tetszőleges állítás alternációja

akkor és csakis akkor hamis, ha mindkét állítás hamis.
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tulajdonságok:

kommutatív: p v q ( q v p
asszociatív: (p v q) v r ( p v (q v r)

kiterjeszthető több tagra is

A konjunkció és az alternáció kapcsolata (De Morgan-törvények)

1.

p v q ( ~((p & (q)




/Negáljuk mindkét oldalt!

~(p v q) ( ~~((p & (q) 



/Kettős negáció törvénye!

~(p v q) ( (p & (q 

Az alternáció negációja logikailag ekvivalens

a tagok negációjának konjunkciójával.

2.

p v q ( ~((p & (q) 


/Helyettesítsünk: p ( ~p; q( ~q

~p v ~q ( ~((~p & (~q) 
/Kettős negáció törvénye!

~p v ~q ( ~(p & q) 


/Cseréljük fel az oldalakat!

~(p & q) ( ~p v ~q 

A konjunkció negációja logikailag ekvivalens

a tagok negációjának alternációjával.

Kondicionális

igazságszabálya:

 |p ( q| = hamis, ha |p| = i, |q| = h
 = igaz: egyébként
Két tetszőleges állítás kondicionálisa

akkor és csakis akkor hamis, ha előtagja igaz, utótagja hamis.
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tulajdonságok:
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Nem kommutatív

Nem asszociatív

Nem terjeszthető ki több tagra

azonosságok:

p ( q( ~(p & ~q)

p ( q( (~p v q)
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Kontrapozíció

1. p ( q ( ~(p & ~q) 

/Helyettesítsünk: p ( ~q; q( ~p

2. ~q ( ~p ( ~(~q & ~~p) 
/Kettős negáció törvénye!

3. ~q ( ~p ( ~(~q & p) 

/A konjunkciós tagok cseréje!

4. ~q ( ~p ( ~(p & ~q)

/1. sor behelyettesítése, oldalcsere!

p ( q ( ~q ( ~p

Áthelyezési törvény

p ( (q ( r) ( (p & q) ( r
Láncszabály

(p ( q) & (q ( r) ( p ( r
Modus ponens

(p ( q) & p ( q
Modus tollens

(p ( q) & ~q ( ~p
